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Теормин 1 по мат.анализу и ТФКП
4 семестр.
1. Теорема о непрерывности собственного интеграла зависящего от параметра.
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 — собственный интеграл, зависящий от параметра

Теор. 
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2. Теорема о предельном переходе в собственном интеграле зависящем от параметра.
Теор. 
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3. Теорема о дифференцируемости собственного интеграла зависящего от параметра.
Теор. 
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4. Теорема об интегрируемости собственного интеграла зависящего от параметра.
Теор. 
[image: image21.wmf]]})

,

[

],

,

[

({

)

,

(

d

c

y

b

a

x

C

y

x

f

Î

Î

Î

 
[image: image22.wmf]Þ

 
[image: image23.wmf]ò

=

b

a

dx

y

x

f

y

F

)

,

(

)

(

 интегрируема на сегменте 
[image: image24.wmf]]

,

[

d

c

. Кроме того, справедлива формула


[image: image25.wmf]ò

ò

ò

ò

ò

ú

û

ù

ê

ë

é

=

ú

û

ù

ê

ë

é

=

d

c

b

a

d

c

d

c

b

a

dx

dy

y

x

f

dy

dx

y

x

f

dy

y

F

)

,

(

)

,

(

)

(


5. Определение несобственного интеграла зависящего от параметра.
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6. Определение равномерной сходимости интеграла зависящего от параметра.
Несобственный интеграл 
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7. Критерий Коши равномерной сходимости интеграла зависящего от параметра.
Теор. 
[image: image32.wmf])

(

y

I

 сходится равномерно 
[image: image33.wmf]Û

 

[image: image34.wmf]:

)

(

0

a

A

³

$

>

"

e

e

 
[image: image35.wmf]A

R

R

³

¢

¢

¢

"

,

 
[image: image36.wmf]]

,

[

d

c

y

Î

"

 
[image: image37.wmf]Þ

 
[image: image38.wmf]e

<

ò

¢

¢

¢

R

R

dx

y

x

f

)

,

(


8. Признак Вейерштрасса равномерной сходимости интеграла зависящего от параметра.
Теор. Пусть выполнено:
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9. Признак Дини равномерной сходимости интеграла зависящего от параметра.
Теор. Пусть выполнено:
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10. Признак Дирихле-Абеля равномерной сходимости интеграла зависящего от параметра.
Теор. Пусть выполнено:
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11. Теорема о непрерывности несобственного интеграла зависящего от параметра.
Теор. Пусть выполнено:

1) 
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12. Теорема о дифференцируемости несобственного интеграла зависящего от параметра.
Теор. Пусть выполнено:
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13. Формула Фруллани.
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14. Теорема об интегрируемости несобственного интеграла зависящего от параметра.
Теор. Пусть 
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15. Интеграл Эйлера-Пуассона.
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16. Интеграл Лапласа.
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17. Интеграл Френеля.

[image: image100.wmf]2

2

1

cos

sin

0

2

0

2

p

=

=

ò

ò

+¥

+¥

dx

x

dx

x


18. Интеграл Дирихле.
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19. Определение Г-функции.

[image: image102.wmf]ò

+¥

-

-

=

G

0

1

)

(

dt

e

t

x

t

x

, 
[image: image103.wmf]0

>

x


20. Определение В-функции
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21. Свойства Г-функции.
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22. Свойства В-функции.
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23. Теорема о разложении функции в ряд Фурье.
Теор. Пусть 
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24. Теорема о разложении четной функции в ряд Фурье.
Если 
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25. Теорема о разложении нечетной функции в ряд Фурье.
Если 
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26. Теорема о представлении функции интегралом Фурье.
Теор. Пусть 
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27. Теорема о представлении четной функции интегралом Фурье.
Если 
[image: image141.wmf])
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28. Теорема о представлении нечетной функции интегралом Фурье.
Если 
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29. Определение комплексного числа.
Комплексным числом называется упорядоченная пара действительных чисел 
[image: image147.wmf])
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30. Определение суммы, произведения, частного комплексных чисел.
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31. Определение комплексно-сопряженного числа.
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32. Тригонометрическая форма записи комплексного числа.
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33. Экспоненциальная форма записи комплексного числа.
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34. Формула Эйлера.
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35. Формула Муавра.
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36. Вычисление корня комплексного числа.
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37. Определение внутренней точки комплексной области.
Точка 
[image: image159.wmf]z

 называется внутренней точкой области, если существует 
[image: image160.wmf]e

-окрестность точки 
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, все точки которой принадлежат этой области.
38. Определение внешней точки комплексной области.
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 — внешняя точка, если она не принадлежит области вместе с некоторой окрестностью.
39. Определение граничной точки комплексной области.

[image: image163.wmf]z

 — граничная точка, если в любой 
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-окрестности этой точки найдутся как внешние, так и внутренние точки.
40. Определение односвязной области.
Любые две точки области можно соединить ломанной, все точки которой принадлежат области.
41. Определение замкнутой области.
Область, содержащая все свои предельные точки.
42. Определение предела функции комплексного переменного.
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43. Определение непрерывной функции комплексного переменного.
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44. Определение равномерно-непрерывной функции комплексного переменного.
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45. Определение сходимости ряда комплексных чисел.
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46. Определение абсолютной сходимости ряда комплексных чисел.
Ряд 
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47. Определения элементарных функций комплексной переменного.
Линейная функция: 
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Дробно-линейная функция: 
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Функция Жуковского: 
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Степенная функция: 
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Показательная функция: 
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Тригонометрические и гиперболические функции:
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Функция 
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Логарифмическая функция: 
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Обратные тригонометрические функции 
48. Определение производной комплексной функции.
Производная функции комплексной переменной 
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если он существует.
49. Необходимое и достаточное условие дифференцируемости комплексной функции.
Теор. 
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50. Геометрический смысл производной комплексной функции.
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51. Определение конформного отображения.
Локальная конформность: Отображение, осуществляемое непрерывной функцией 
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Глобальная конформность: Пусть 
[image: image215.wmf])

(

z

f

w

=

 отображает область 
[image: image216.wmf]G

 в область 
[image: image217.wmf])

(

G

f

F

=

. Это отображение конформно, если соответствие между точками 
[image: image218.wmf]G

 и 
[image: image219.wmf]F

 взаимнооднозначно и 
[image: image220.wmf])

(

z

f

w

=

 конформно в каждой точке 
[image: image221.wmf]G

z

Î

0

.
52. Определение аналитической функции.
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53. Свойства линейной функции комплексного переменного.
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фигура на плоскости 
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 переходит в подобную фигуру на плоскости 
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54. Свойства обратной функции комплексного переменного.
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зеркальное отражение (инверсия) в единичном круге

окружности на плоскости 
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точки, симметричные относительно окружности, переводит в точки, симметричные относительно образа.

55. Свойства степенной функции комплексного переменного.
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сектор на плоскости 
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 переходит в сектор на плоскости 
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56. Свойства дробно-линейной функции комплексного переменного.
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57. Свойства функции комплексного переменного ez .
Переводит полосу 
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58. Свойства функции комплексного переменного sin z.
Переводит полуполосу 
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59. Свойства функции Жуковского.
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 конформное отображение в окрестности любой точки 
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60. Определение интеграла от функции комплексного переменного.
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61. Теорема Коши.
Теор. 
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62. Теорема о первообразной комплексной функции.
Теор. 
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63. Формула Коши.
Теор. 
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64. Теорема о максимуме аналитической функции.
Теор. 
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65. Формула для производных аналитической функции.
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66. Теорема Морера.
Теор. 
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67. Теорема об ограниченной в С аналитической функции.
Теор. 
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68. Теорема Жордана.
Теор. 
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69. Разложение элементарных функций комплексного переменного в степенные ряды.
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70. Теорема Абеля о комплексных степенных рядах.
Теор. Если ряд сходится в 
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71. Теорема о радиусе сходимости комплексного степенного ряда.
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72. Теорема Тейлора для функции комплексного переменного.
Теор. 
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73. Теорема о счетном числе нулей аналитической функции.
Теор. 
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74. Определение нуля комплексной функции к-го порядка.
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75. Определение ряда Лорана.
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76. Теорема о разложении комплексной функции в ряд Лорана.
Теор. 
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77. Определение изолированной особой точки.
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78. Определение устранимой особой точки.
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79. Теорема об устранимой особой точке.
Теор. 
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80. Определение полюса к-го порядка.
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81. Теорема о полюсе к-го порядка.
Теор. 
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82. Определение существенной особой точки.
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83. Теорема о существенной особой точке.
Теор. При различном стремлении 
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84. Классификация бесконечно-удаленной особой точки.
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85. Определение вычета.
Вычет аналитической функции в изолированной особой точке 
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86. Теорема о вычетах комплексной функции.
Теор. 
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87. Вычисление вычета в полюсе 1-го порядка.
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88. Вычисление вычета в полюсе m-го порядка.
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89. Вычисление интеграла  
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90. Вычисление интеграла   
[image: image425.wmf]ò

+¥

¥

-

dx

x

f

)

(

 с помощью вычетов.
Теор. 
[image: image426.wmf]d

+

<

1

)

(

z

M

z

f

, 
[image: image427.wmf]0

>

d

, 
[image: image428.wmf]0

R

z

>

, 
[image: image429.wmf]0

Im

³

z

 
[image: image430.wmf]Þ


	[image: image431.wmf]
	
[image: image432.wmf]0

)

(

lim

=

ò

+

¥

®

R

C

R

dz

z

f



[image: image433.wmf]å

ò

=

+¥

¥

-

=

k

j

j

z

z

f

i

dx

x

f

p

v

1

]

),

(

res[

2

)

(

.)

.

(

p

, 
[image: image434.wmf]0

Im

>

j

z




91. Вычисление интегралов с помощью теоремы Жордана.
Лемма 
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